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I. Sai laàm trong caùc baøi toaùn tìm Max, Min: 
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Ví duï 1: Tìm Max, Min cuûa  x Cos x Sin y  2006 2006 + = 

ù Sai laàm thöôøng gaëp: 
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 
 

 
 

 

= 
= 

= + 
⇔ = 

1 
1 

0 1 

4 
1 

Cosx 
Sins 
Cosx 

y Min , Voâ lí vì daáu baèng khoâng xaûy ra. 

ù Giaûi ñuùng: 
TXÑ: ℜ 

2 
2 

+ + 
+ 

= 
Cosx Sinx 
Cosx y 

(*) , 0 2 2 ) 1 ( = − + − + ⇔  y Cosx y ySinx 
Ñeå coù Max, Min thì (*) phaûi coù nghieäm x, ñieàu naøy töông ñöông vôùi: 

2 2 2  ) 2 2 ( ) 1 ( − ≥ − +  y y y 

2 
3 3 

2 
3 3 

0 3 6 2  2 

+ 
≤ ≤ 

− 
⇔ 

≤ + − ⇔ 

y 

y y 

2 
3 3 ; 

2 
3 3 + 

= 
− 

= →  Max Min  y y 

ù Chuù yù: 
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II. Sai laàm trong caùc baøi toaùn duøng tính ñôn ñieäu: 
Ví duï 1: (ÑH khoái A, 2003) 
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ù Sai laàm thöôøng gaëp: 
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Ø Nguyeân nhaân sai laàm: 
Vì haøm  ) (t f giaùn ñoaïn taïi t = 0, neân khoâng theå duøng tính ñôn ñieäu. 

ù Giaûi ñuùng:
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Ví duï 2: Tìm m ñeå haøm soá 
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III. Sai laàm trong caùc baøi toaùn giaûi Bpt caên thöùc: 
Ví duï 1: (ÑH khoái D, 2002) 
Giaûi baát phöông trình: 
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v Caùch 2: Coù theå xeùt daáu: 
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Ví duï 2: 
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Ví duï 3: 
Giaûi baát phöông trình: 
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IV. Sai laàm trong vieäc duøng phöông trình heä quaû: 
Ví duï: 
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Ø Nguyeân nhaân sai laàm: 
Pt (2) laø pt heä quaû cuûa pt (1), do ñoù khi giaûi ra nghieäm ta phaûi thöû laïi. 

ù Giaûi ñuùng: 
Thöû laïi, baèng caùch theá x = 2, x = 1 laàn löôït vaøo (1), ta chæ nhaän moät nghieäm x = 2. 
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V. Sai laàm trong caùc baøi toaùn Lagarit:
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Ø Nguyeân nhaân sai laàm: 
• Sai laàm 1: Ñaët ñieàu kieän khoâng ñuùng 
• Sai laàm 2: Söû duïng coâng thöùc khoâng ñuùng 
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Ví duï 2: 
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2 
3 

+ + − = − +  x x x 

ù Sai laàm thöôøng gaëp: 

Ñieàu kieän: 
 
 
 

< < − 
≠ 

⇔ 
 
 

 
 

 

> + 

> − 

> + 

4 6 
2 

0 ) 6 ( 

0 ) 4 ( 

0 ) 2 ( 

3 

3 

2 

x 
x 

x 
x 

x 

Pt  3 

4 
1 

3 

4 
1 

3 

4 
1  ) 6 ( log ) 4 ( log 3 ) 2 ( log + + − = − + ⇔  x x x 

2 x : nghieäm Vaäy =  
 

 
= 
− = 

⇔ 

= − + ⇔ 

+ − = + ⇔ 
+ − = + ⇔ 

+ − =  
 
 

 
 
 
 

 
 
 
 

 
 
 + ⇔ 

, 
2 
8 

0 16 6 
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) 6 ( ) 4 ( log 
4 
1 : ) 2 ( log 

2 

3 3 3 3 

3 3 

4 
1 

3 
3 

4 
1 

x 
x 

x x 
x x x 

x x x 

x x x 

Ø Nguyeân nhaân sai laàm: 
Coâng thöùc  m 

a a  x x m  log log = , chæ ñuùng khi m nguyeân, baøi treân giaûi sai, bôûi vì 

2 
3 

= m khoâng phaûi laø soá nguyeân. 

ù Giaûi ñuùng: 

Ñieàu kieän: 
 
 
 

< < − 
≠ 

4 6 
2 
x 

x 

Pt  ) 6 ( log 3 ) 4 ( log 3 3 2 log 3 
4 
1 

4 
1 

4 
1 + + − = − + ⇔  x x x 

 
 

 

+ = ∨ − = 

− = ∨ = 
⇔ 

 
 
 

 

= − − 

= − + 
⇔ 

 
 

 
+ − − = + 
+ − = + 

⇔ 

+ − = + ⇔ 

+ − = + ⇔ 

+ + − = − + ⇔ 
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) 6 ( log ) 4 ( log 1 2 log 
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4 
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Vaäy nghieäm cuûa phöông trình laø:  33 1 2 − = ∨ =  x x



 

Sai lầm khi giải các bài toán tam thức bậc hai 
 

hi giải toán tam thức bậc hai, các sai lầm xuất hiện do không chú ý đến giả thiết của các định lí 

mà đã vội vàng áp dụng hoặc lạm dụng suy diễn những mệnh đề không đúng hoặc xét thiếu 

các trường hợp cần biện luận. 

Thí dụ 1: Tìm m để biểu thức sau có nghĩa với mọi x: 

   2( 1) 2( 1) 3 3m x m x m     . 

  Biểu thức có nghĩa với mọi x khi và chỉ khi 

2( ) ( 1) 2( 1) 3 3 0f x m x m x m x         
' 2

0 1 0

0 ( 1) 3( 1)( 1) 0x

a m

m m m

   
  

      
 

1
1

11
2( 1)( 2) 0

2

m
m

mm
m m

m

 
  

    
     

. 

 Ta có kết quả 1m   

  Nhớ rằng 2( ) 0f x ax bx c x      

  

'

0

0

0

0

a b

c

a

  



 

 

. Lời giải xét thiếu trường hợp 0a  . 

Lời giải đúng là: 
 Biểu thức có nghĩa với mọi x ( ) 0f x x    

- Trường hợp 1: 

1 0 1
0

2( 1) 0 1
0

3 3 0 1

m m
a b

m m
c

m m

    
   

       
     

, không có m thoả mãn. 

- Trường hợp 2: 
'

0
1

0

a
m


 

 
 

 Tóm lại kết quả là 1m    . 

Thí dụ 2: Tìm m sao cho:  
2

2

2 3 2
1 x R

2 2

x mx m

x mx

  
  

 
 (*). 

  (*) 2 22 3 2 2 2x mx m x mx x R          
2 23 0 x R 0 m 12 0 12 0x mx m m m                 

     Sai lầm là nhân hai vế với 22 2x mx   khi chưa biết dấu của biểu thức này. 
 

Lời giải đúng là:  Vế trái tồn tại x R   22 2 0x mx x R       
22 2 0x mx     vô nghiệm 20 16 0 4 4m m          . 

Khi đó 22 2 0x mx x R      nên: 

(*) 
2 2 2

4 4 4 4 4 4

02 3 2 2 2 3 0

x m m

x mx m x mx x R x mx m x R

          
    

               
 

2

4 4 4 4
4 0

12 012 0

m m
m

mm m

      
      

    
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Thí dụ 3: Biết rằng (x;y) là nghiệm của hệ: 
2 2 2 6

x y m

x y m

 


   
. 

  Tìm giá trị lớn nhất và nhỏ nhất của biểu thức 6( )F xy x y   . 

  Ta có  
22 2 2 26 2 6x y m x y xy m           

2 2 22 6 3.m xy m xy m         

Do đó 2 23 6 ( 3) 12F m m m      . 

Vậy min 12 3.F m     Không có maxF vì F là hàm bậc hai với hệ số bậc hai dương. 
 Lời giải không đặt điều kiện để tồn tại x và y. Do đó đã xét F với mọi m R . 
 
Lời giải đúng là: 

 Ta có 
2 2 2 26 3

x y m x y m

x y m xy m

    
 

      
. 

Theo định lí Viét đảo thì x, y là các nghiệm của phương trình 2 2 3 0t mt m     (*). 

Ta thấy x, y tồn tại khi và chỉ khi (*) có nghiệm 2
1 0 3 12 0 2 2m m           . 

Khi đó 2 3 6F m m    với  2;2m  . 

Lập bảng biến thiên của F với  2;2m  : 

m   -2     2  3 

F 

 
 
 
 
 

  

 

Từ đó ta có:  min 11  = 2F m    

   max 13 2F m    . 

 

Thí dụ 4: Tìm m sao cho phương trình: 2 2(2 1) 0x m x m     chỉ có một nghiệm thoả mãn 3x   
 Cách 1: Phương trình có nghiệm duy nhất 0   . Khi đó phương trình có nghiệm 

1 2 .
2

S
x x   Do đó phương trình chỉ có một nghiệm thoả mãn 3x   

2 2 1
4 1 0(2 1) 4 0

4
52 1

53
22

2

m mm m

m
m

m


         

    
    

, không có m thoả mãn bài toán. 

Cách 2: Xét 3 trường hợp: 

- Trường hợp 1: 1 2

1
0

43
53

2
2

m

x x S
m


     

    
   

, không có m thoả mãn T.H này. 

- Trường hợp 2:  
2

1 2

(3) 0 6 6 0 3 3 3 3
5

3 3 32 1 5
23 3

2 2 2

af m m m
x x mS m

m

        
  

          
      

. 

Tóm lại 
5

;3 3
2

m
 

   
 

? 

! 

13 

-11 

? 

! 



 
 Cách 1 tỏ ra người giải chưa hiểu cụm từ "chỉ có một nghiệm" nên đã "phiên dịch" từng đoạn 
theo yêu cầu, thành ra khác với nghĩa của bài toán. Nhớ cho: phương trình chỉ có một nghiệm x > 3 
không có nghĩa là phương trình không được có 2 nghiệm ! Cách 2 là lời giải của người hiểu đúng bài 
toán nhưng cố gắng làm gọn 2 trường hợp x1 < 3< x2 và 3 = x1< x2 thành một trường hợp 1 23x x  . 

Tiếc rằng khi viết điều kiện "tương đương" với yêu cầu này lại không đúng. Như vậy sẽ bỏ sót trường 

hợp 1 23
2

S
x x   . Chính vì vậy mà với m = 2 phương trình trở thành 2 1

5 4 0
4

x
x x

x


     

 thoả 

mãn bài toán, nhưng m = 2 không có trong kết luận của cách giải thứ 2. 
Lời giải đúng là: 
Xét 3 trường hợp: 

- Trường hợp 1: 1 2

1
0

43
53

2
2

m

x x S
m


     

    
   

, không có m thoả mãn T.H này. 

- Trường hợp 2: 

2

1 2

(3) 0 6 6 0 3 3
3 3 32 1 5

3 3
2 2 2

f m m m
x x mS m

m

      
  

         
      

. 

- Trường hợp 3: 2
1 23 (3) 0 6 6 0 3 3 3 3x x af m m m             . 

Tóm lại: 3 3;3 3 .m    
 

 

- Trường hợp 3: 2
1 23 (3) 0 6 6 0 3 3 3 3x x af m m m             . 

Tóm lại: 3 3;3 3 .m    
 

 

Thí dụ 5: Tìm m sao cho phương trình 2 2( 1) 1 0mx m x m      không có nghiệm ở ngoài (-1; 1). 

 Phương trình không có nghiệm ở ngoài (-1; 1) 1 21 1x x     

' 2

1

0 ( 1) ( 1) 0 0

(4 3) 0( 1) 0 3
3

10 4(1) 0
4

01
1 11 1

12
1 1

x

m

m m m m

m maf
m

mmaf

mmS

mm

m

 
                 

           
         

  
  


 

 Có thể thấy với m = 0 thì phương trình trở thành  
1

2 1 0 1;1
2

x x        nên m = 0 thoả 

mãn. Ngoài ra lời giải còn thiếu cả trường hợp phương trình vô nghiệm. 
Như vậy để có lời giải đúng phải bổ sung thêm trường hợp a = 0 (thử trực tiếp) và trường hợp 

'

0

0x

a 

 

. 

 Đáp số đúng là 
3

4
m    hoặc 0m   
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VÊn ®Ò1: Sai lÇm khi tÝnh tÝch ph©n
1. §æi biÕn sè nh­ng kh«ng ®æi cËn.

VD1: tÝnh tÝch ph©n
4

2

0

1I x dx



 
Gi¶i:

Lêi gi¶i sai: ®Æt sinx t  suy ra dx=costdt

4 4 4
2 2

0 0 0

1 cos 2 1
1 sin .cos . cos .

2 8 4

t
I t t dt t dt dt

  


       

Lêi gi¶i ®óng:
ĐÆt  x = sint suy ra dx=costdt

0 0

sin
4 4

x t

x t arc
 

  



  
arcsin arcsin arcsin

4 4 4
2 2

0 0 0

1 cos 2
1 sin .cos . cos .

2

1 1
arcsin sin 2arcsin

2 4 4 4

t
I t t dt t dt dt

  

 


   

    
 

  

2. Khi ®æi biÕn kh«ng tÝnh vi ph©n

VD2: tÝnh
1

5
0 (2 1)

dx
I

x



                        Gi¶i:
Lêi gi¶i sai:

®Æt   t = 2x + 1
1 3

0 1

x t

x t

  
    

3 4

5 4
1

3 1 1 20
1

14 4 3 81

dt t
I

t

         
 

Lêi gi¶i ®óng:
®Æt t= 2x+1 suy ra  dt= 2dx

1 3

0 1

x t

x t

  
    

3 4

5 4
1

3 1 1 10
1

12 8 8 3 81

dt t
I

t

         
 



3. TÝnh nguyªn hµm sai, hiÓu sai b¶n chÊt c«ng thøc

VD1: TÝnh
2

0

. xI x e dx 
Gi¶i:

* lêi gi¶i sai:

®Æt
' 1

' x x

u x u

v e v e

  
 

  

 
2

2

0

2
1

0
x xI xe e dx e    

 *Lêi gi¶i ®óng:

®Æt
x x

u x du dx

dv e v e

  
 

  

 
2

2

0

2
1

0
x xI xe e dx e    

VÊn ®Ò 2: sai lÇm khi chøng minh ®¼ng thøc tÝch ph©n

vÝ dô 1: cho n N ; CMR  
2

0

sin sin 0I x nx dx


  
* Lêi gi¶i sai:

xÐt f(x)=sin(sinx+nx) trªn  0;2  ta cã:

f(x) lµ hµm liªn tôc trªn  0;2  vµ

f(-x) = sin(sin(-x)-nx) = - f(x)
vËy f(x) lµ hµm lÎ   I=0

*Nguyªn nh©n sai lÇm: Häc sinh hiÓu sai ®Þnh lý. “ NÕu hµm sè f(x) lµ hµm lÎ,liªn tôc trªn

[-a;a] th×  
a

a

f x dx

 =0”

* Lêi gi¶i ®óng: §Æt x y 

   
2

0

sin sin sin sinI x nx dx y ny n dx
 






       =    1 sin sin
n

ny y dx




 
MÆt kh¸c ta cã: g(y)=sin(ny-siny) x¸c ®Þnh trªn  ,  lµ hµm liªn tôc va

g(-y)=sin(-ny-sin(-y))=-sin(ny-siny)=-g(y) g(y) lµ hµm lÎ.
VËy th× I=0
VÝ dô 2: cho hµm sè f liªn tôc trªn  0, . H·y so s¸nh

 
0

sinI xf x dx


   vµ  
0

sinJ f x dx


 
*Lêi gi¶i sai:

TÝch ph©n tõng phÇn:
   sin cos

u x du dx

dv f x dx v f x

        

   
0

cos cos
0

I xf x f x dx


    



Do f liªn tôc /[0; ]       
0

cos 0 0 cosf f I f x dx


        (1)

Mµ  
0

sin
2

J f x dx


   (2)

Tõ (1) vµ (2) ta cã I J
* Nguyªn nh©n sai lÇm:
Häc sinh kh«ng hiÓu vÒ hµm liªn tôc, tÝch ph©n vµ vi ph©n.
* Lêi gi¶i ®óng:
§Æt x t   ta cã:

      
0

0

sin sinI xf x dx t f t dt




          
0 0

sin sinf x dx xf x dx
 

  

   
0 0

2 sin sin
2

I f x dx I f x dx
     

VËy ta cã I=J

vÝ dô 3: Cho hµm sè f liªn tôc trªn [a,b]. CMR tån t¹i Ýt nhÊt 1 ®iÓm  ,C a b  sao cho:

       
c b

a c

f x f c dx f c f x dx         
* Lêi gi¶i sai.
Do f liªn tôc trªn [a,b]  f(x)-f(c)/ [a,c] b»ng f(x)-f(c) trªn [b,c] vËy ta cã:

           
c c b

a b c

f x f c dx f x f c dx f c f x dx                
* Nguyªn nh©n sai lÇm:
Kh«ng hiÓu vÒ hµm liªn tôc lªn tÝnh tÝch ph©n sai.
* Lêi gi¶i ®óng:
¸p dông ®Þnh lÝ vÒ gi¸ trÞ trung b×nh cña tÝch ph©n   Ýt nhÊt mét ®iÓm  ,C a b  sao cho:

      
b b

a a

f x dx f c b a f c dx   

            0
b c b

a a c

f x f c dx f x f c dx f x f c dx                  

Hay ta cã:        
c b

a c

f x f c dx f c f x dx           (§PCM).

VÊn ®Ò: Sai lÇm khi tÝnh diÖn tÝch h×nh ph¼ng b»ng tÝch
ph©n
I. KiÕn thøc chung
-   Cho hµm sè  y f x  kh¶ tÝch trªn  ;a b . Khi ®ã diÖn tÝch h×nh ph¼ng giíi h¹n bëi: ox,

y = f(x) , x = a, x = b lµ :  
b

a

S f x dx 
II. Nh÷ng sai lÇm th­êng gÆp
1. Sö dông sai c«ng thøc



VD1: tÝnh diÖn tÝch h×nh ph¼ng giíi h¹n bëi
29

0; 1; 4

y x

y x x

  


  
Lêi gi¶i sai:
DiÖn tÝch h×nh ph¼ng lµ:

4
2 3

1

41
(9 ) 9 7

13
S x dx x x

      
 

Sai lÇm: ¸p dông sai c«ng thøctÝnh diÖn tÝch y
Lêi gi¶i ®óng:
DiÖn tÝch h×nh ph¼ng lµ: 9

3
2

1

9S x dx 

 
3 4

2 2

1 3

3 3

(9 ) 9

3 41 1 65 38
9 9 9

1 33 3 2 3

x dx x dx

x x x x

   

            
   

 
                        o       1      3    4 x

2. X¸c ®Þnh kh«ng chÝnh x¸c h×nh cÇn tÝnh giíi h¹n

VD: tÝnh diÖn tÝch h×nh giíi h¹n bëi:
2

0; 1

1; 0

y y

y x x

 


  
Lêi gi¶i sai: 2 1 1y x y x    

0 1

1 2

y x

y x

  
  

VËy diÖn tÝch h×nh ph¼ng cÇn t×m lµ:

 
2

3
2

1

22 2
1 1

13 3
S x dx x    

Sai lÇm: x¸c ®Þnh sai h×nh cÇn tÝnh diÖn tÝch do kh«ng vÏ ®­êng giíi h¹n
Lêi gi¶i ®óng:
VÏ h×nh giíi h¹n:
VËy diÖn tÝch h×nh giíi h¹n lµ:

1 2S S S   víi :
2

1 1 1S  

   
2

3
2

2

1

22 1
1 1 1

13 3

4

3

S x dx x x

S

         

 



3. X¸c ®Þnh sai h×nh cÇn tÝnh giíi h¹n.
  VD: T×m diÖn tÝch h×nh giíi h¹n bëi:



 
 

2
1

2
2

2 1

6 9

3 5
;

2 2

y x x C

y x x C

x x


  


  


  


y

Lêi gi¶i sai:

 1 2 2;1C C 

1 2 3 x

VËy diÖn tÝch cña h×nh giíi h¹n lµ:

   

   

5
2 2

2 2

3 2
2

3 3

1 3

2 51 1 21 333 3 22

1 1 1 1 7

3 24 24 3 12

S x dx x dx

x x

   

   

           
   

 

Sai lÇm: X¸c ®Þnh sai h×nh cÇn tÝnh giíi h¹n                    y=(x-1)2        y=(x-3)2

Lêi gi¶i ®óng:

 1 2 2;1C C 
DiÖn tÝch h×nh giíi h¹n lµ:

1 2S S S 
1 3 x

   

   

2
2 2

1
3

2

2
2

3
2

3 1

2 1
4 8 2 8 3 22

S x x dx

x dx x x

     

      





   

 

5
2

2 2

2

2

5
2

2

2

1 3

5 124 8 (2 8 )
22

S x x dx

x dx x x

     

    





VËy S =
1 1

1
2 2
 

VÊn ®Ò: Dù kiÕn sai lÇm khi tÝnh thÓ tÝch khèi trßn xoay b»ng tÝch ph©n.
I, c«ng thøc:



1 2

Cho h×nh ph¼ng giíi h¹n bëi

   

 

2

0

0

0

2

b

b

y f x
Vox f x dx

y

x a
Voy xf x dx

x b








  
    





NÕu h×nh ph¼ng giíi h¹n bëi

 
 

   

1

2 2 2
1 2

. 0

d

c

x f y x

x g y x
Voy x x dx

c y d

f y g y



 


    
 

 



II, Mét sè sai lÇm th­êng gÆp:
1. Sö dông c«ng thøc bá gi¸ trÞ tuyÖt ®èi:

vÝ dô 1: TÝnh thÓ tÝch h×nh xuyÕn g©y bëi h×nh trßn    22 2 0x y b a a b      quay

quanh trôc 0x.
* Lêi gi¶i sai: y

Ph­¬ng tr×nh ®­êng trßn (C):  22 2x y b a   cã thÓ viÕt

 
 
 

 
2 2

2 12 2

2 2
2

y b a x C
y b a x x a

y b a x C

   
    
   

VËy thÓ tÝch cña h×nh xuyÕn lµ: x

   2 2
2 2 2 2

a

a

Vox b a x b a x dx


       
  22 a b

* Sai lÇm: mÆc dï kÕt qu¶ ®óng nh­ng sai c«ng thøc thÓ tÝch:

 2 2
1 2

b

a

Vox y y dx    mµ 2 2
1 2

b

a

Vox y y dx  .

* Lêi gi¶i ®óng:    2 2
2 2 2 2 22

a

a

Vox b a x b a x dx a b 


      
2. Sö dông nhÇm Voy

vÝ dô: TÝnh Voy cña h×nh

2

1

2

y x

x

x

 
 
 

* Lêi gi¶i sai:
2 5

4

1

2 31

15 5

x
Voy x dx

   

* Sai lÇm: §· sö dông c«ng thøc 2
b

a

Voy y dx   ®©y lµ c«ng thøc tÝnh diÖn tÝch Vox. Vëy

lêi gi¶i bÞ sai.
* Lêi gi¶i ®óng.

2
2

1

15
2 .

2
Voy x x dx

 



 

 
Đối với các bạn học sinh khi mới học về toán tổ hợp thì ít nhiều cũng gặp những khó khăn 
nhất định. Khó khăn đầu tiên gặp phải là một bài toán không biết khi nào sử dụng tỏ hợp, 
khi nào sử dụng chỉnh hợp, tuy nhiên khó khăn này sẽ nhanh chóng được giải quyết nếu 
ta để ý bản chất của tổ hợp là sắp xếp tuỳ ý ko có thứ tự, còn chỉnh hợp thì có thứ tự. Vấn 
đề tôi nêu trong bài viết này là một số sai lầm cơ bản khi giải toán về tổ hợp. 
 
1. Sai lầm 1: Nhầm lẫn giữa chỉnh hợp và tổ hợp. 
 
 Bài số 1: Một tổ có 12 học sinh nữ và 10 học sinh nam. Cần chọn ra 6 học sinh ( 3 nam, 3  
                nữ) để ghép thành 3 đôi biểu diễn văn nghệ. Hỏi có bao nhiêu cách ghép? 
 
Lời giải 1: - Số cách chọn thứ tự 3 nữ trong 12 nữ là 3

12A (cách) 
- Số cách chọn thứ tự 3 nam trong 10 nam là 3

10A (cách) 
- Vậy số cách chọn 3 đôi nam nữ là: 3

12A 3
10A (cách) 

Lời giải 2: - Số cách chọn 3 nữ trong 12 nữ là (cách) 3
12C

- Số cách chọn  3 nam trong 10 nam là (cách) 3
10C

- Vậy số cách chọn 3 đôi nam nữ là: (cách) 3
12C 3

10C
 
Lời giải 3: - Số cách chọn 3 nữ trong 12 nữ là (cách) 3

12C
- Số cách chọn  3 nam trong 10 nam là (cách) 3

10C
- Do đó số cách chọn  6 học sinh ( 3 nam, 3 nữ) là: (cách) 3

12C 3
10C

- Vì một đôi có hai bạn ( 1 nam, 1 nữ) nên chọn ra 1 bạn nam(trong 3 bạn nam) và 
một bạn nữ( trong 3 bạn nữ) thì có: 3.3 = 9(cách) 

- Vậy số cách chọn thoả mãn là: 9 (cách) 3
12C 3

10C
 
Lời giải 4: - Số cách chọn 3 nữ trong 12 nữ là (cách) 3

12C
- Số cách chọn  3 nam trong 10 nam là (cách) 3

10C
- Do đó số cách chọn  6 học sinh ( 3 nam, 3 nữ) là: (cách) 3

12C 3
10C

- Trong 6 học sinh chọn ra thì có 3! (cách) ghép giữa các đôi này với nhau(là hoán 
vị của 3 học sinh nam hoặc của 3 học sinh nữ) 

- Vậy số cách chọn thoả mãn là: 3! (cách) 3
12C 3

10C
 

                                                        Đâu là lời giải đúng? 
Phân tích: - Lời giải 1: Rõ ràng là sai vì bài toán ko yêu cầu thứ tự 

- Lời giải 2: Thiếu số cách chọn để ghép thành các đôi 
- Lời giải 3: Có vẻ như đúng, tuy nhiên ở bước cuối đã nhầm lẫn việc chọn ra 3 
                    đôi  với việc chỉ đơn thuần chọn ra 1 nam và 1 nữ 
- Lời giải 4: Là lời giải đúng. 
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2. Sai lầm 2: “ Các phần tử còn lại tuỳ ý trong tập còn lại” 
 
Xin nêu ra một bài toán vô cùng đơn giản , nhưng lại có các cách làm như sau: 
 
Bài số 2: Một nhóm 5 bạn học sinh A,B,C,D,E. Cần chọ ra 3 bạn thì có bao nhiêu cách chọn? 
 
Lời giải 1:  Chọn 3 bạn trong 5 bạn là một tổ hợp chập 3 của 5. Số cách chọn là (cách) 3

5C
 
Lời giải 2: - Đầu tiên chọn 1 bạn thì có (cách) 1

5C
- Tiếp theo chọn 1 bạn trong 4 bạn còn lại có (cách) 1

4C
- Cuối cùng chọn 1 bạn còn lại trong 3 bạn thì có (cách) 1

3C
- Vậy có (cách) 1

5C 1
4C 1

3C
-  

Lời giải 3: - Đầu tiên chọn 1 bạn thì có (cách) 1
5C

- Tiếp theo chọn 2 bạn còn lại trong 4 bạn có (cách) 2
4C

- Vậy có  (cách) 1
5C 2

4C
 
Lời giải 4: - Đầu tiên chọn 2 bạn thì có (cách) 2

5C
- Tiếp theo chọn 1 bạn còn lại trong 3 bạn có (cách) 1

3C
- Vậy có   (cách) 2

5C 1
3C

 
                                                       Đâu là lời giải đúng? 
 
Phân tích: Lời giải 1:  Tất nhiên là lời giải đúng 
                 Vậy sai lầm là gì khiến các lời giải còn lại đều sai? 
 
Xin phân tích cái sai của lời giải 2: 
 
 Đầu tiên chọn 1 bạn trong 5 bạn, dĩ nhiên là có 5 cách rồi 
+ Nếu lần đầu chọn A ( còn lại B,C,D,E), lần 2 chọn B( còn lại C,D,E), lần 3 chọn C thì ta có  
   3 bạn là A,B,C 
+ Nếu lần đầu chọn B ( còn lại A,C,D,E), lần 2 chọn C( còn lại A,D,E), lần 3 chọn A thì ta lại  
   có 3 bạn là A,B,C 
……………………………………. 
Như vậy số cách chọn ra 3 bạn A,B,C đã bị lặp 
 
Các lời giải còn lại giải thích tương tự. OK? 
 
 
 
 
 
 



Bài số 3: Một lớp có 30 HS nam, 15 HS nữ. Chọn ra một nhóm gồm 6 HS sao cho có ít nhất 2  
              nữ thì có bao nhiêu cách chọn? 
 
Lời giải 1 ( trực tiếp): Chia cụ thể các trường hợp: 

- TH1: 2 nữ, 4 nam:  (cách) 2
15C 4

30C
- TH2: 3 nữ, 3 nam:  (cách) 3

15C 3
30C

- TH3: 4 nữ, 2 nam:  (cách) 4
15C 2

30C
- TH4: 5 nữ, 1 nam:  (cách) 5

15C 1
30C

- TH5: 6 nữ: (cách) 6
15C

     Vậy có tất cả……( cộng 5 TH lại) 
Lời giải 2 (gián tiếp) 

- Bước 1: Chọn 6 HS bất kỳ: (cách) 6
45C

- Bước 2: Chọn 5 HS nam, 1 HS nữ: (cách) 5
30C 1

15C
- Bước 3: Chọn 6 HS nam:  6

30C
- vậy số cách chọn thoả mãn là: -( + ) (cách) 6

45C 5
30C 1

15C 6
30C

Lời giải 3 ( Có vẻ “hay” vì… rất ngắn và… “độc đáo”) 
- Bước 1: Chọn ra 2 nữ ( vì có ít nhất là 2 nữ) có: (cách) 2

15C
- Bước 2: Chọn 4 bạn còn lại trong 43 bạn có: (cách) 4

43C
                                 ( Khi đó 6 bạn được chọnh luôn thoả mãn có ít nhất 2 nữ) 

- Vậy có (cách) 2
15C 4

43C
 

Đâu là lời giải đúng? 
Phân tích: ( Xin dành cho độc giả, OK?) 
 
3. Sai lầm 3: Xét thiếu các trường hợp trong bài toán giải bằng phương pháp gián tiếp. 
 
Bài số 4: Từ 20 câu hỏi trắc nghiệm gồm 9 câu dễ, 7 câu trung bình và 4 câu khó người ta  
               chọn ra 10 câu để làm đề kiểm tra sao cho phải có đủ cả 3 loại dễ, trung bình và khó.   
               Hỏi có thể lập được bao nhiêu đề kiểm tra ? 

Giải 
+ Loại 1: chọn 10 câu tùy ý trong 20 câu có C  cách. 10

20

+ Loại 2: chọn 10 câu ko thoả mãn đầu bài( có không quá2trong 3 loại dễ, trung bình và khó). 
- Trường hợp 1: chọn 10 câu dễ và trung bình trong 16 câu có  cách. 10

16C

- Trường hợp 2: chọn 10 câu dễ và khó trong 13 câu có  cách. 10
13C

- Trường hợp 3: chọn 10 câu trung bình và khó trong 11 câu có  cách. 10
11C

Vậy có  đề kiểm tra. ( )10 10 10 10
20 16 13 11C C C C 176451− + + =

Tất nhiên lời giải trên là một lời giải đúng. Tuy nhiên tôi muốn chúng ta bàn luận các sai lầm 
trong bài dưới đây :  
 
Bài số 5 : Từ 20 câu hỏi trắc nghiệm gồm 9 câu dễ, 7 câu trung bình và 4 câu khó người ta 
                 chọn ra 7 câu để làm đề kiểm tra sao cho phải có đủ cả 3 loại dễ, trung bình và khó.  
                 Hỏi có thể lập được bao nhiêu đề kiểm tra ? 



 
Chú ý rằng so với bài số 4 thì bài số 5 chỉ thay đổi một chút là thay vì chọn ra 10 câu thì 
chọn ra 7 câu. Nghe qua thì có vẻ cách làm chẳng có gì khác, tuy nhiên sự thay đổi đó có thể 
gây sai lầm. Hãy xem các lời giải sau : 
 
Lời giải 1 :  
+ Loại 1: chọn 7 câu tùy ý trong 20 câu có  cách. 7

20C

+ Loại 2: chọn 7 câu không thỏa yêu cầu. 
- Trường hợp 1: chọn 7 câu dễ trong 9 câu có  cách. 7

9C

- Trường hợp 2: chọn 7 câu trung bình có 1 cách. 
- Trường hợp 3: chọn 7 câu dễ và trung bình trong 16 câu có  cách. 7

16C

- Trường hợp 4: chọn 7 câu dễ và khó trong 13 câu có  cách. 7
13C

- Trường hợp 5: chọn 7 câu trung bình và khó trong 11 câu có  cách. 7
11C

Vậy có ( )7 7 7 7 7
20 9 16 13 11C 1 C C C C 63997− + + + + =  đề kiểm tra! 

 
Lời giải 2 : 
+ Loại 1: chọn 7 câu tùy ý trong 20 câu có  cách. 7

20C

+ Loại 2: chọn 7 câu không thỏa yêu cầu. 
- Trường hợp 1: chọn 7 câu dễ và trung bình trong 16 câu có  cách. 7

16C

- Trường hợp 2: chọn 7 câu dễ và khó trong 13 câu có  cách. 7
13C

- Trường hợp 3: chọn 7 câu trung bình và khó trong 11 câu có  cách. 7
11C

Vậy có  đề kiểm tra. ( )7 7 7 7
20 16 13 11C C C C 64034− + + =

Lời giải 3 :  
+ Loại 1: chọn 7 câu tùy ý trong 20 câu có  cách. 7

20C

+ Loại 2: chọn 7 câu không thỏa yêu cầu. 
- Trường hợp 1: 7 câu chọn ra chỉ có 1 loại :  ( là một loại dễ hoặc trung 

bình) 

7
9C C+ 7

7

7)

-   Trường hợp 2: 7 câu chọn ra có đủ hai loại :  
  * Dễ và trung bình :  ( trong 16 câu dề và TB thì khi chọn ra 7 câu  7 7

16 7 9C (C C− +

     thì 7 câu đó hoặc thuộc cả 2 loại hoặc chỉ thuộc một loại) 
 * Dễ và khó :  7 7

13 9C C−

  * Trung bình và khó :  7 7
11 7C C−

Vậy có  đề kiểm tra. ( )7 7 7 7 7
20 16 13 9 11C C C C C 1 64071− + − + − =

 
Đâu là lời giải đúng? 
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